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12. Soit un carré ABCD. On construit un rectangle APQR tel que  
P et R sont sur les côtés [AB] et [AD] du carré et |AP| = |DR| 
Démontre que les droites CQ et PR sont perpendiculaires. 
Il faut démontrer que CQ PR 0 

 . CQ CD DR RQ       et PR PA AR    .  
Donc CQ PR CD PA CD AR DR PA DR AR RQ PA RQ AR                  

        
Cela donne CQ PR CD PA DR AR RQ PA         

     car les autres sont ⊥. 
Appelons c la longueur du carré et a = |AP| = |DR|. 
CQ PR 

 = a.c + a . (c – a) . (–1) + a . a . (–1) = ac – ac + a² – a² =0 
13. ABC est un triangle dans lequel |AB| 2 et |AC| 3. De plus AB AC 4 

  
Ce triangle est-il rectangle ? (Si oui, préciser en quel sommet) 
Comme 2AB AC 4 2.3.cos cos 3     

 . Par Al Kashi, x² = 4 + 9 – 2 . 2 . 3 . 2/3 = 5. 
Par Pythagore 3² = 5 + 2² donc le triangle est rectangle en B. 

 14. Dans un triangle quelconque ABC, M est le milieu de [BC]. Vérifie les égalités suivantes : 
A) 

22 BCAB AC AM 4 
  

  
     2AB AC AM MB AM MC AM AM MC MB AM MB MC                  

      
  2 2 21 1 1AB AC AM AM MC MB BC BC AM BC2 2 4

              
    

B) 2 2AB AC 2MA BC    
  

          2 2AB AC AB AC AB AC AB CA AB AC CB AM MB AM MC                        
    

  2 2AB AC CB 2AM 2MA BC       
   

C) 
22 2 2 BCAB AC 2AM 2  

    (Théorème de la médiane) 
           2 22 2AB AC AM MB AM MC AM MB AM MB AM MC AM MC                       

   
2 2 2 2 2 2AB AC AM 2AM MB MB AM 2AM MC MC               

   
  2 22 2 2 2 2 2 2 21 1 1AB AC 2AM 2AM MB MC MB MC 2AM CB BC 2AM BC2 2 2

                   
            

  
 
 
 
 
 
 
 
 


